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. Uvazme 2m-periodickou funkci f : R — R definovanou pro = € (—m, ]

predpisem
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(a) Rogzviiite f v trigonometrickou Fourierovu fadu s periodou 2.
(b) VySetiete bodovou a (lokalngé) stejnomérnou konverganci této rady.
(c) Dosazenim vhodné hodnoty x urcete soucet rady
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Reseni:
Funkce je sudd, koeficienty u sin(nz) budou tedy vsechny nulové. Déle
pocitame pro n # 0,2
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Dale zejmé ap = 0 a az = 3.
Dale vime, 7e
. ™ (—1)F, pron =2k + 1,
sin — =
2 0, pro n = 2k.

Dostéavame tedy
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Protoze je f spojitd mimo body +%5 + 2nm, n € N a po ¢astech C! plati
prox € R\ {£% + 2n7: n € N}
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pfi¢emz konvergence je lokalné stejnomérna na vsech intervalech. Po do-
sazeni x = 0 dostavame
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2. Spoctéte integral z funkce D T+ 1)

t € (0,2m). (9 bodi)

pies kiivku ~(t) =

ResSeni:
Misto rezidui v sedmnéacti bodech uvniti kruhu spocitame rezidua v +2

a v co. Snadno spoditdme Res(f(z),+2) = 1%_ Déle pouZijeme vzoretek
Res(f(z),00) = —Res(f(1) - %,0), mame
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Odtud uz snadno vidime, Ze Res(f(1)- %,0) = 1.

Celkové tedy dostavame

/f = —i27(Res(f(2),2)+Res(f(z), —2)+Res(f(z),0)) = —i27r(—i+i—1) = i2m.



