Pocetni ¢ast - 17.1.

. Na prostoru C*([1,2]) uvazujme funkcional

2 ( N3
y) 2.1
F(y) = — 2%y

Uvazme déle mnozinu

M ={y e C'([1,2)), y(1) = 0, y(2) = K},

kde K € R je parametr.
(a) Pro y,h € C'([1,2]), h # 0, spoctéte D, F(y) a Dj , F(y).

(b) Sestavte Euler-Lagrangeovu rovnici pro F' a naleznéte jeji
obecné Teseni.

(c) Dokazte, ze funkcional F' mé pravé jeden stacionarni bod
Yert € M N C?[1,2] pravé tehdy, kdyz |K| > v/12.

(10 bodu).

. Uvazujte posloupnost funkci

fo(z) :=sin <%> , neN, zeR

n

s parametrem « > 0. V zavislosti na « rozhodnéte o bodové,
stejnomérné a lokalné stejnomérné konvergenci fady

> falw).

(7 bodu).



3. Pro a > 0 definujme M C R? jako
2

%
M :={(z,y) € R* 2 >0,y > 0, (x2—|—%> < Vay)

Spoctéte obsah M a kiivkovy integral
/ (2992”" + y)dx + (2* + ") dy
oM

pres kladné orientovanou hranici M.

Ndpoveda: pro druhou cist je moznd vijhodné pouZit Greenovu
vetu.

(8 bodu).
4. Spoctéte

o0 12
/ stx .
O (I/’
sin(bx))?

Ndpovéda: wvazujte funkei F(a,b) = / e 5 a de-
0 x

rivugte podle b.
(11 bodu)



