Pocetni ¢ast - 5.1.2022

1. Na prostoru C*(]0,1]) uvazme funkcionél

Flo) = | 39/ (@) =/ (@0 + 20(a) do.

(a) Pro h e C*([0,1]) \ {0} a y € C*([0,1]) spoctéte DpF(y) a Dj ;,(y)-

(b) Naleznéte vSechny stacionarni body F vzhledem k prostoru vsech
funkci y € C*([0,1]), pro které plati y(0) = y(1) = 0.

(9 bodu)

2. Uvazme posloupnost funkci

|| |z|—n

fn(x) = el |1: J'_ e_ |z[+n

pro z € R a n € N. Rozhodnéte, ktera z nasledujicich tvrzeni plati:

(a) posloupnost {f,} konverguje bodové na R,
(b) posloupnost {f,} konverguje stejnomérné na R,
)

c) posloupnost {f,} konverguje lokalné stejnomérné na R.

(
(9 bodu)

3. 'V zavislosti na parametru r > 0 spoctéte / 22 49?4 22, kde
M

M = {(z,y,z) ER¥:0<m, 2+ + 22 <r? 2 + 22 sz}
(9 bodu).

4. Dokaizte, ze plati

1
/ log(x) - log(x + 1) de = 2 — log(4) — %
0

=1 2
Miuzete pouZzit vztah Z el
n

n=1

(9 bodu).



