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Metrické prostory

Stefan Banach a jedna z jeho vét

1. Metodou postupnych aproximaci naleznéte FeSeni rovnice y' = ay,
y(0) = k. Ovéite na zakladé Banachovy véty, Ze metoda postupnych
aproximaci na vhodném prostoru konverguje.

2. Metodou postupnych aproximaci naleznéte priblizné feSeni rovnice 2+
sinz = 1. Ovéfte na zakladé Banachovy véty, Zze metoda postupnych
aproximaci na vhodném prostoru konverguje.

3. Metodou postupnych aproximaci naleznéte pfiblizné feSeni rovnice

_]‘ b2 "
y(z) = 2/0 z*sy(s) ds + .

Ovéite na zakladé Banachovy véty, Ze metoda postupnych aproximaci
na vhodném prostoru konverguje. Srovnejte toto feSeni s pesnych fese-
nim, které lze hledat ve tvaru y(z) = az® + .

4. Dokazte: pro kazdé 0 < a < 1 konverguje posloupnost

1
Tpy1 = Tn — E(m% = a), To =0

k hodnoté& 1/a (itera¢ni metoda vipo¢tu odmocniny).

Funkce vice proménnych

Limita a spojitost funkci vice proménnych

Spodtdte nasledujici limity

b, lim (2% +¢? z?y
(m‘,y)—>(0,0)( J )

2

T
lim _r)___k_y_
I(@y)ll—o0 2 — TY + Y2



x2+y2

768 im —=
(zy)ll—oo x4 + y*

sin xy

(zy)—=(0.2)
z8 + y6
im ———%
(z,9)-+(0,0) 2 — 32

2zy

0 b, ——
(2.9)—=0,0) T2 + 12

11. Ukazte, Ze pro funkci

poa
flz,y) = PO (Z; —F
plati
lim(limy £ (2, )) = lim(Jim /() = 0,
ale
(a:,yl)iiz%om f@y)
neexistuje.

12. Ukazte, Ze pro funkci

sele sy L
flz,y) = ($+y)sm;~°»m§
limity

lim(lim f(2,y)) a lim(lin f(z,y))

z—0 y—0

neexistuji, ale

lim o] =10
(x,y)—)(0,0),a:.y;éOf( y)
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