Sada priklada 2/7

Mocninné rady

Urcete polomér konvergence danych mocninnych fad a vySetiete konvergenci
na kruznici konvergence (2 € C)
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Dokazte, ze dana funkce je realné analyticka v poc¢atku a naleznéte jeji
Taylorovu fadu v nule, véetné intervalu konvergence
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6.8. TAYLORUV POLYNOM 205
Lemma 6.8.15. Necht posloupnost {an} C R spliuje limp, o0 |“234] < 1. Pak
My g 000 =10
Diikaz. Podle definice limity existuji ¢ € (0,1) a ng € N takova, ze
lan+1] < glax|  pron > ny.
Odtud pro n > ng
0 < |an] < qlan—1] < ¢lan—z| < -+ < ¢"an,| 370
|

Véta 6.8.16 (Zakladni Taylorovy rozvoje v pocatku). Plati (v levém sloupci vidy
wvazujeme x — 0):
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kden € N, o € R a zobecnéné kombinacéni c¢islo (f) je definovdno predpisem

<:> =a(a—1)..l.€!(a—k+1).

Diikaz. Vypocet derivaci a dosazeni xy = 0 pro ziskani Taylorovjch polynomi je
jednoduchym cvidenim. Budeme se zabyvat jen odhadem velikosti zbytku a jeho
konvergenci k nule pro n — +0c na uvedenych mnozinach.

Nejprve uvazme f(z) = e*. Pak pro Lagrangeiv tvar zbytku méame

eflz[**t!  max{e?, 1}|z|"*!
(n+1)! — (n+1)!
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