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1. (6 bodi) Pro funkci
flx)=Va2+x—6

urcete:

(i) defini¢ni obor, obor spojitosti
(i

(iii

limity v krajnich bodech D; a v bodech nespojitosti
pruseciky s osami

)
)
)
)

(iv) prvni derivaci, intervaly monotonie, extrémy, jednostranné derivace v problematic-

kych bodech
(v) asymptoty

(vi) graf
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Kvadratickd funkce pod odmocninou se dé rozlozit na (z + 3)(z — 2), takze Dy =
(—o0, —3) U (2,400), v tomto oboru je f spojitd. Jednostranné limity v bodech —3,2
jsou rovny funkénim hodnotédm, v obou p¥ipadech nule (to jsou zaroven jediné priseciky

s osou ), hrf f(z) = 4o00. Dale f'(z) = 2\/2”25—1716, coz nemé nulovy bod v D;. Snadno
x—+F00 To5TT—

zjistime, ze f klesd v (—oo, —3) a roste v (2, +00), tedy body [—3, 0], [2,0] jsou globalni
extrémy a shora je funkce neomezend. Jednostranné derivace jsou f’ (—3) = —oo, f1.(2) =
+o00. Asymptoty vypocteme takto:
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Tedy v +00 méa funkce asymptotu y = = + %, v —oo pak y = —x — %

2. (4 body) Na zakladé znalosti Taylorovych polynomu funkei sinz,cosz, 1+ x
urcete Tayloriv polynom funkce

f(x) =\/1+tgz — V1 +sinx

stupné 3 v bodé 0 a spoctéte lim I
b d

3

Vychéazime ze zndmych T.p.:
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Odsud odvodime nejprve
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Dale poloZime tgz = ax +bz® +o(x3) (staci liché ¢leny, jelikoZ tangens je lich4 funkce)
a vztah sinx = tgx cos x prepiseme jako
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T — % + o(z”) = (az + bz’ + o(z?)) (1 - % + 0(333)) = ar + <b - g) 2’ + o(z?),

odkud porovnanim koeficient polynomt dostaneme a = 1,b = % Dale
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Pri odecteni vétsina Elent zmizi:

flz)=+/1+tgx —V1+sinw = (l—l— 1>x3+0(m3): %S—l—o(mg’)
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V kazdém kroku si rozmyslete, jaky stupen T.p. praveé potfebujete a proc¢, a které
¢leny se schovaji do ,,0%.




