Matematicka analyza NOFY151, ZS 20/21, Cviceni s L. Krumpem

Pisemka ¢. 3, 5.1.2021, 9:00 — ReSeni

1. (6 bodt) Pro funkci
flzx)=2— V2

urcete:

(i) defini¢ni obor, obor spojitosti
(i

(iii

)
) limity v krajnich bodech D a v bodech nespojitosti

) pruseciky s osami

) prvni derivaci, intervaly monotonie, extrémy, jednostranné derivace v problematic-

kych bodech

(iv

(v) asymptoty

(vi) graf

Funkce je definovand i spojita v celém R, thl:l flz) = lin‘En z(1 —2273) = +o0.
T—rIT 00 T—r 00

Kofeny najdeme tipravou 0 = z — 2v/z% = 23 (23 — 2) <= z =0V z =8. Dale f(z) =
4

1 - 3%1/5 pro x # 0. Jednostranné derivace v nule jsou f.(0) = xli%lil — 335 = T
64

Stacionarni bod najdeme jako feseni rovnice 1 — % =0, vyjde a = funkéni hodnota
€T

279

v ném je —22. Funkce roste v (—o0,0), klesd v (0,a), roste v (a,+00). Pii vypodtu
asymptot vyjde hrf @ =1, ale lirf (f(x) — ) = —o0, takze asymptoty neexistuji.
T—>L00 T—r00

2. (4 body) Na zakladé znalosti Taylorovych polynomt funkci cos z, e” urcete Taylortv
polynom funkce
f(z) = cos(ze®) — cos(xe™™)

stupné 4 v bodé 0 a spoctéte lim Lif)
z—0 T



Vychéazime ze zndmych T.p.:
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Poté dosadime do cosinu:

(z 42+ 5 +0(e®)?  (z+0(x))* _

cos(ze®) =1 — 5 + o1
(2% + 223 + 22% + o(21))? 2% + o(2?)
2 24
2 23
= 1—%—x3—ﬂx4+0(x4)
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cos(ze ) =1-— ( 22 @), (@ —|—204(x)) =
(22 — 223 + 22 + o(2*))? 2t 4+ o(2?)
=1 2 T T

2 23
+ 2% — =2t + o(x?)

-
2 24

Po odecteni tedy f(z) = —22% + 0(I4) a lim % = '

z—0

V kazdém kroku si rozmyslete, jaky stupen T.p. pravé potiebujete a proc¢, a které
¢leny se schovaji do ,,0“.



