Jméno:

Zkouskova pisemka z Matematické analyzy [
30. 5. 2025

Cas: 90 minut.

e Nezapomente podepsat vSechny papiry, které chcete odevzdat. Nemusite odevzdévat papiry s po-
mocnymi vypocty.

e Muzete psat i na papir se zadanim. Papir se zaddnim je nutno podepsat a odevzdat, i kdyz jste na néj
nic nenapsali.

e Béhem pisemné ¢asti zkousky nemuzete odchézet ze zkouskové mistnosti. Muzete oviem pisemnou Cast
ukoncit pied ¢asovym limitem.

e Nejsou povoleny kalkulacky, hodinky ¢i jina elektronika, ani pfinesené pisemné materialy.
e Své odpovédi musite zduvodnit.
e Je-li vysledkem aritmeticky vyraz, jako tfeba (x — 5)? 4 10z + (g) — 3, nemusite ho zjednodusovat.

e Tvrzeni z pfedndasky muzete pouzivat bez dukazi, pokud neni uvedeno jinak, je vSsak nutno uvést,
které tvrzeni pouzivate.

1. Uvazujme funkci f: R — R definovanou vzorcem f(z) = exp(z® — 32?%), kde exp(x) oznacuje expo-
nencialn{ funkci e®.

(a) [3 b.] M4 funkce f limity v +00 a —oo? Pokud ano, ¢emu se rovnaji?

(b) [3 b.] Najdéte vsechny body, v nichz funkce f nabyva lokalni ¢i globalni extrémy, a urcete, o jaky
typ extrému se jedna (zda jen lokélni nebo i globélni, zda minimum nebo maximum).

(c) [4 b.] Spocitejte Tayloruv polynom funkce f fddu 2 v bodeé 1.

2. (a) [3 b.] Napiste, jak je definovéna limita posloupnosti (a,) ; a co znamend, ze limita je vlastni.

(b) [4 b.] Rozhodnéte (a nezapomeite zduvodnit!), zda je nasledujici tvrzeni pravdivé:
“Necht f: R — R je funkce, kterd je spojitd na R, a necht (a,)>2, je posloupnost, kterd md
vlastnd limitu L. Potom posloupnost (f(an))se, md limitu f(L).”

integral na intervalu (0, 1). Nezapomente zduvodnit, pro¢ mé vas piiklad pozadované vlastnosti.

(c) [4 b.] Spocitejte, jaky objem mé rotacni téleso vzniklé otdcenim plochy pod grafem funkce f(z) =
1 + |3z| na intervalu [—2, 2] kolem osy x.



