Jméno:

Zkouska z Kombinatoriky a grafu I — pisemnd c¢ast, 10. 1. 2025

Cas: 90 minut

e Nezapomente podepsat vsechny papiry, které chcete odevzdat.

o Mizete psdt i na papir se zaddnim. Papir se zaddnim je nutno podepsat a

odevzdat, i kdyZ jste na néj nic nenapsali.

Béhem pisemné édsti zkousky nemiZete odchdzet ze zkouskové mistnosti.
Muizete ovsem pisemnou édst ukondit pred casovym limitem.

Nejsou povoleny kalkulacky ¢i jind elektronika, ani prinesené pisemné ma-
terialy.

o Vsechny odpovédi je nutno zduvodnit, pokud neni receno jinak.

o Ciselné vijsledky (napt. typu (11286) - 23! — 17%) nend nutno ddle upravovat
a dopocitdvat.

Tvrzeni z predndsky muzete pouZivat bez dikazi, pokud neni uwvedeno jinak,
nicmeéné je nutné uvést, které tvrzeni pouzivdte.

. Napiste definice pojmu ‘vrcholové pokryt{ a ‘parovani’ v grafu G = (V, E).
Zformulujte Konigovu—Egervaryho vétu o parovani a vrcholovém pokryti.
Nemusite tu vétu dokazovat. [5 bodu]

. Zformulujte a dokazte lemma o usich pro 2-souvislé grafy. Vysvétlete, co
je operace ‘piiddni ucha’, kterd se v tomto lemmatu pouzivd. [10 bodu]

. Zformulujte v co nejobecnéjsi verzi nekone¢nou Ramseyovu vétu. Nemusite
tu vétu dokazovat. Pokud vase formulace pouziva néjaké netrividlni pojmy
(jako tieba ‘obarveni’ nebo ‘jednobarevnd mnozina’), tak tyto pojmy de-
finujte. Vseobecné zndmé pojmy (jako ‘funkce’ nebo ‘mnozina’) definovat
nemusite. [5 bodu]

. Zformulujte a dokazte co nejtésnéjsi horni a dolni odhad na funkci n!.
(Rozum{ se samo sebou, Ze chceme n! odhadnout pomoci funkei, které lze
vyjadrit vzoreckem bez pouziti faktoridlu.) [10 bodu]



