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prichuti, Kazdy z osmi zikaznikii si ndhodné a nezavisle na ostatnich vybere jednu prichut

(ndhodné znamend, Ze kazdou prichut si vybere se stejnou pravdépodobnost).,
(a) S jakou pravdépodobnosti byla vybrana kazdd piichut? A jak by to dopadlo, bude-li e i
zdkazniku 1007 : rﬁ
(b) Jaka je pravdépodobnost, Ze se v&ichni zikaznici shodli na stejné pfichuti? S
(c)* Jaka je pravdépodobnost, Ze bylo vybrano pravé k prichuti, kde k = 1,.. ., 57? A
Priklad 2 (4 bodu). Pro celociselny néhodny vektor (X,Y) definujte podminéné rozdéleni a 5 j
podminénou stredni hodnotu E(X|Y). DokaZte
EX = E(E(X|Y)).
Priklad 3 (5 bodu). Necht nahodna veliciny X a Y jsou nezavislé a maji rozdéleni s hustotou
i HE= expé—% proz >0, f(z) =0, proz < 0.
Urcete rozdéleni nahodné veli¢iny Z =X + Y.
Priklad 4 (8 bodu). Zdatn ¥y chovatel malych plazi se tési na své nové prirustky. Radost ze sniisky
200 vajicek mu kazi fakt, Ze kazdé z nich se vylihne s pravdépodobnosti 0,8.
(a) Na kolik malych plazich mlad'atek se mize chovatel tésit s pravdépodobnosti nejmeéneé 0,957
(b) Chovatel vsak, poucen smutnou zkusenosti z minulych let vi, Ze jen s tFetinovou pravdépodobnosti
se vylihnuté mladé dozije vice nez jednoho tydne. Jaky je oc¢ekdvany pocet mlad at po
prvinim tydnu?
(¢) Kazdé mladé v jednom tydnu sni denné pét much. Kolik nejméné much musi chovatel mit
V zasobé, aby s pravdépodobnosti 0,95 nakrmil véechna ziva tydenni mlad'ata?
(pouzijte asymptotickou ivahu a kvantil normalniho rozdéleni: ®(1,96) = 0,95.)
Priklad 5 (6 bodu). Definujte nahodny vektor, vysvétlete a spoéitejte nasledujief.
(a) Distribuéni funkce dvourozmérného nahodného vektoru a jeji vlastnosti.
(b) Marginalni rozdéleni a jeho vztah ke sdruzenému rozdéleni. Jak pozndme nezavislost?
(c) Kovariance a jeji vlastnosti.
(d)* Uvazujte hod dvéma é&tyisténnymi hracimi kostkami, modrou a éervenou. Uréete ko-
relaci mezi rozdilem vysledkii na modré a éervené kostce a souctem visledkii na modré a
cervene kostce. (]{ﬂzdﬂ tedy muze byt i ?,Ei]:}t')l‘ll:'!:',_ odectete ‘u'j‘SlE‘dEl’( na cervené kostce od
vysledku na modré.)
Priklad 6 (6 bodu). Zformulujte zdkon velkych ¢isel a ukazte jeho dikaz pomoci Cebysevovy
nerovnosti. Vysvétlete pojem konzistentni odhad parametru.
Uvazujte X, X5, ..., X, ndhodny vybér z exponencialniho rozdéleni s hustotou
AE*AI I 01
f(z) =
0 oF <)}
kde A > 0 je neznamy parametr. Najdéte konzistentni odhad pravdépodobnosti P[X; > 1].
(Existuji dvé prirozené moznosti tuto pravdépodobnost odhadnout. Je jedno, kterou zvolite, ale
je treba dokazat pro ni konzistenci.)
s Poznamky: Za kazdy priklad lze ziskat uréeny pocet bodu, celkem 36. K 1ispésnému napsani Noes
A pisemky je zapotiebi ziskat alespon 19 bodiu. Tam, kde je hvézdicka, lze ziskat dva body navic. g
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- Nevzdy musi byt vysledek jednoduse vyjadritelny (jedna hodnota, jednoduch4 funkce). Pokuste i
“&,;ﬁ - se vysledek dostat do co nejkompaktnéjsiho tvaru (napfiklad nekoneénd fada, uréity integral,. . . Yo o



