MATEMATICKA ANALYZA 3, ZIMNI SEMESTR 20252026
ZADANI PISEMNE CASTI ZKOUSKY - VARIANTA A

LUBOS PICK

Priklad A1 Naleznéte vSechna maximalni feSeni diferencialni rovnice

Y =2lyle™
splhujici podminku
y(log 3) = —1,
urcete jejich defini¢ni obory a jednostranné limity v krajnich bodech defini¢nich oborii. (10

bodi)

Priklad A2 Necht z,y jsou diferencovatelné funkce proménné ¢ € R. Naleznéte vSechna maxi-
malni FeSeni soustavy diferencialnich rovnic

¥ =y—x,
3
Y =y -2+ —.
cost
(10 bodu)
Priklad A3 Dokazte, ze vztahy
2?24+ 28 +4u® —v =0
2w +y+20=11

definuji na jistém okoli bodu [z,y] = [1,0] diferencovatelné funkce u(z,y), v(z,y) takové, Ze
u(1,0) = 1 av(1,0) = 5. Rozhodnéte, zda existuje okoli bodu [z, y] = [1, 0], na kterém je zobrazeni

D(a,y) > (ulz, ), v(z,y))
difeomorfismus. (10 bodu)
Priklad A4 Rozhodnéte, zda ma funkce
fay) = e 02 4 0y7)
body globalniho maxima a globalnitho minima na mnoZziné
M = {[z,y] € R?: 2? +4y* < 4},
a pokud ano, urcete je. (10 bodu)
Priklad A5 Uvazujte metricky prostor (P, 9) = (C([0,1]), gint) & mnozinu
A={feP:VzeP:|f(x) <1}.

(a) Rozhodnéte, zda A je omezena v (P, p).

(b) Rozhodnéte, zda A je kiivkove souvisla v (P, o).

(¢) Rozhodnéte, zda (A, ) je Bairetv prostor.
Tvrzeni dokaZte. (10 bodu)
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