Jméno:

Zkouska z Kombinatoriky a grafi I — pisemnd cast, 10. 2. 2025

Cas: 90 minut

e Nezapomenite podepsat vSechny papiry, které chcete odevzdat.
e Muizete psdt i na papir se zaddnim. Papir se zaddnim je nutno podepsat a odevzdat, i kdyz

jste na néj nic nenapsali.

Beéhem pisemné édsti zkousky nemuzete odchdzet ze zkouskové mistnosti. MuZete ovsem pisem-
nou ¢ast ukoncit pred casovym limitem.

Nejsou povoleny kalkulacky, hodinky ¢i jind elektronika, ani prinesené pisemné materidly.
Vsechny odpovédi je nutno zduvodnit, pokud neni feceno jinak.

Ciselné vysledky (napt. typu (11286) - 23! — 175) neni nutno ddle upravovat a dopocitdvat.
Tvrzent z prednasky muzete pouZivat bez dukazu, pokud neni uvedeno jinak, nicméné je nutné

uvést, které tvrzeni pouZivdte.

. Necht (a,)22, je posloupnost s vytvorujici funkei

1+9x

Ale) = oy 32

Najdéte explicitni vzorec pro a,. (Zde nestaci jen vyjadiit a, pomoci derivaci funkce A(x),
nebo pomoci soustavy rekurenci, je tfeba opravdu uvést vyraz vyjadiujici a, jako funkci
indexu n pomocf zdkladnich aritmetickych operaci.) [5 bodu]

. Napiste, jak je definovdano pdrovdini v grafu. Zformulujte a dokazte Hallovu vétu ve verzi,

kterda mluvi o parovanich v bipartitnich grafech. Definujte pfipadné symboly a znaceni, které
ve své formulaci Hallovy véty pouzivéte. [10 bodu]

. Napiste, jak je definovan ez v tokové siti a jak je definovana menasycend cesta a zlepSujici

cesta pro néjaky tok v tokové siti. Zformulujte vétu z prednasky, kterd dava do souvislosti ma-
ximalitu toku v dané siti se zlepsujicimi cestami a s Fezy. Nemusite tu vétu dokazovat. [5 bodu]

. Zformulujte a dokazte Spernerovu vétu, kterd mluvi o antifetézcich v uspoifddani mnozin

pomoci inkluze. [10 bodu]



