Jméno:

Zkouska z Kombinatoriky a grafu I — pisemnd ¢ast, 6. 2. 2025

Cas: 90 minut

e Nezapomenite podepsat vSechny papiry, které chcete odevzdat.
e Mizete psdt i na papir se zaddnim. Papir se zaddnim je nutno podepsat a odevzdat, i kdyz

jste na néj nic nenapsali.

Beéhem pisemné édsti zkouSky nemuzete odchdzet ze zkouSkové mistnosti. MuZete ovsem pisem-
nou ¢dst ukoncit pred casovym limitem.

Nejsou povoleny kalkulacky, hodinky ¢i jind elektronika, ani prinesené pisemné materidly.
Vsechny odpovédi je nutno zduvodnit, pokud neni feceno jinak.

Ciselné vysledky (napt. typu (11286) - 23! — 175) neni nutno ddle upravovat a dopocitduvat.
Tvrzent z prednasky muzete pouZivat bez dukazu, pokud neni uvedeno jinak, nicméné je nutné

uvést, které tvrzeni pouZivdte.

. Necht (a,,)22, je posloupnost definované soustavou rekurenci

a0:2

Ay =30p_1 — 8 pro kazdé n > 1.

Najdéte vytvoiujici funkci této posloupnosti a odvod'te vzorec pro a, v uzavieném tvaru.
[10 bodu]

. Zformulujte a dokazte co nejtésnéjsi horni a dolni odhad na prostiedni kombinaé¢ni ¢islo (27:‘)

(Rozum{ se, Ze hodnotu (27?) chceme odhadnout pomoci jednodussich vyrazu, tedy bez pouziti
faktoridli a kombinaé¢nich ¢isel.) [10 bodu]

. Zformulujte Ramseyovu vétu ve verzi, kterd mluvi o spocetnych nekoneénych hypergrafech.

Nemusite tu vétu dokazovat, ale definujte pojmy a znaceni, které ve znéni véty pouzivate
(vSeobecné uzivané pojmy a znaceni, jako ‘mnozina’;, ‘funkce’ nebo ‘N’; definovat nemusite).
[5 boddy]

. Necht C' C Z3 je linedrn{ kéd, jehoz bézi tvoif vektory (1,1,1,0,0) a (0,0,1,1,1). Urcete

miniméln{ vzddlenost tohoto kédu (nezapomeriite vysledek zduvodnit). Najdéte jeho generujict
a kontrolni matici. Pokud nékterou z téch matic neumite najit, napiste aspon, jaké ma rozmeéry.
[5 bod]



