MATEMATICKA ANALYZA 2, LETNI SEMESTR 2024-2025
ZADANI PISEMNE CASTI ZKOUSKY - VARIANTA C

LUBOS PICK

Priklad C1. VysSetiete pro kterd x € [—1,1] konverguje a pro ktera z € [—1,1] absolutné

konverguje ¢iselna rada
o0

Z L(arcsin x)".
n?+1

n=1

(10 bod)

Priklad C2. Spoctéte primitivni funkci

[ o+ 2t
z(log(x))3 —x

na v8ech intervalech, na kterych existuje. (10 bodu)

Priklad C3. Urcete, pro které hodnoty a € R konverguje Newtoniv integral
B x o
— tg(x) dx.
/o (2 -z >

Piiklad C4. Uvazujte funkci u: R? — R tiidy C!(R?). Pfedpokladejme, 7ze u(0,0) = 2 a
Vu(0,0) = (—1,2). Pfedpokladejme, ze F': R? — R? je zobrazeni definované piedpisem

(10 bodu)

F(z,y) = (1 = cosy)u(z,y), ulz — y,y), u(zy,y)) pro [z,y] € R%.
Predpokladejme, ze G': R3 — R? je zobrazeni tiidy C!(R3) takové, ze G’(0,2,2) je representovana

matici
-1 0 1
0o 1 2)/)°

Polozme H = G o F. Rozhodnéte, zda existuje H'(0,0) a pokud ano, naleznéte jeji representujici
matici. Spoctéte D, H2(0,0), kde H = (Hy, Hs) a v = (—1,2). (10 bodu)

Priklad C5. Necht f: (0,00) — R je spojta funkce. Rozhodnéte o platnosti nasledujicich
vyroki. Resenf odivodnéte bud dikazem vyroku nebo protipiikladem na jeho platnost.

(a) Jestlize fooo f(z) dx konverguje, potom fooo f(z + 2) dax konverguje.

(b) Jestlize [, f(x + 2) dx konverguje, potom [;° f(x) dz konverguje.

(c) Jestlize [ f(z) dx konverguje, potom [ (f(z))? dz konverguje. (10 bodu)
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